10 клас
8. ( 7 балів) Розв'яжіть рівняння: 
[image: image16.png]d
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Розв’язання. Нулі підмодульних виразів розбивають область допустимих значень рівняння на  числові проміжки, на яких можна розкрити модулі. Тому задане рівняння рівносильне сукупності систем:
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Розв’язавши отриману сукупність, отримаємо: 
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Відповідь: 
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 9. (7 балів) У коло вписано трикутник з кутом 
[image: image5.wmf]a

 при вершині В, причому 
[image: image6.wmf]24
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. Сторона АВ, що дорівнює ВС, продовжена до перетину в точці D з дотичною, проведеною через вершину кута С. Знайдіть у скільки разів площа трикутника BDC більша за площу трикутника ABC.
Розвязання. Оскільки АВ=ВС та 
[image: image7.wmf]24
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 , то можна зробити висновок, що трикутник АВС гострокутний, а точки D та В знаходяться по різні сторони від прямої АС. 

За властивістю дотичної та січної, проведених з однієї точки 
[image: image8.wmf].
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З іншого боку, за теоремою косинусів з трикутника ВСD : 
[image: image9.wmf].
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Прирівнявши отримані равності,
 маємо: 
[image: image10.wmf].
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Позначимо АВ=ВС=а,  АD=х.  Тоді:


[image: image11.wmf]).

(

24

13

)

(

2

)

(

2

2

а

х

х

а

х

а

а

х

а

+

×

=

×

+

-

+

+


Розв’язавши рівняння, отримаємо 
[image: image12.wmf].
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 Отже, АВ=а,  ВD=12а.

Оскільки у трикутників АВС та DВС вершина С спільна, а протилежні їй сторони лежать на одній прямій, то відношення площ цих трикутників буде дорівнювати відповідно відношенню сторін АВ та DВ. Тому 
[image: image13.wmf].
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Відповідь. У 12 разів.

10. ( 7 балів) На клітчастій дошці [image: image14.wmf]44

´

 грають двоє: Миколка і Петрик. Ходять по черзі, і кожний гравець своїм ходом зафарбовує одну клітинку. Програє той, після чийого ходу утворюється квадрат [image: image15.wmf]22

´

, який складається із зафарбованих клітинок. Першим свій хід робить Миколка. Хто виграє при правильній грі: Миколка чи Петрик? Відповідь обґрунтуйте.
Розвязання. Розіб’ємо клітинки на пари так, як це вказано на малюнку (клітинкам, які входять до однієї пари, відповідає одна і та сама буква). Петрик виграє, якщо буде кожним своїм ходом зафарбовувати клітинку з тією буквою, яку, перед його ходом, зафарбував Миколка.

Відповідь. Виграє Петрик.
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