
9 клас
Задача 9.1. Яке з чисел бiльше: 2015 · 2016 + 6050 чи 20172?

Розв’язання. Оскiльки

20172 − 2015 · 2016 = 20172 − (2016− 1) · 2016 = 20172 − 20162 + 2016 =

= (2017− 2016)(2017 + 2016) + 2016 = 4033 + 2016 = 6049 < 6050,

то перше число бiльше, нiж друге.
Вiдповiдь: 2015 · 2016 + 6050 > 20172.

Задача 9.2. В трапецiї ABCD основа AD в три рази довша, нiж BC. Точка M
лежить на вiдрiзку AD, причому вiдрiзок CM паралельний до AB, а вiдрiзки CM i DB
перетинаються в точцi P . Знайдiть вiдношення CP до MP .

Розв’язання. Нехай BC = a. Тодi AD = 3a. З побудови випливає, що AM = BC = a.
Тодi MD = 2a.

З подiбностi трикутникiв BCP та MPD випливає, що
CP

MP
=

BC

DM
=

a

2a
=

1

2
.

Вiдповiдь: CP
MP

= 1
2
.

Задача 9.3. Остап на канiкулах готувався до олiмпiади з математики i розв’язував
задачi: спочатку – простiшi, а потiм – складнiшi. Кожен день кiлькiсть задач, якi вiн
розв’язав, зменшувалася на деяку сталу кiлькiсть вiдсоткiв. Через три днi виявилося, що
кiлькiсть задач, якi Остап всього розв’язав за три днi, становить 231,25% вiд кiлькостi
задач, якi вiн розв’язав за перший день. На скiльки вiдсоткiв щодня зменшувалась кiлькiсть
розв’язаних ним задач?

Розв’язання. Нехай z – кiлькiсть задач, якi Остап розв’язав у перший день, а x – кiлькiсть
вiдсоткiв, на яку кожного дня зменшувалося число розв’язаних ним задач. Тодi за другий
день Остап розв’язав z(1 − x

100
) задач, а за третiй день – z(1 − x

100
)2 задач. Розв’язуючи

рiвняння

z + z(1− x
100

) + z(1− x
100

)2 = z · 231, 25

100
,

ми отримаємо вiдповiдь x = 25%.
Вiдповiдь: 25%.

Задача 9.4. Розв’яжiть рiвняння 7[x] + 10{x} = 12 (тут [x] – цiла частина числа x,
тобто, найбiльше цiле число, яке не перевищує x, а {x} – дробова частина числа x, тобто,
{x} = x− [x]).

Розв’язання. Оскiльки дробова частина числа знаходиться на промiжку [0, 1), то з
вихiдного рiвняння випливає нерiвнiсть

0 ≤ 12− 7[x]

10
< 1.

1



2

Звiдси випливає, що
2

7
< [x] ≤ 12

7
.

Цiле число 1 – це єдине цiле число, яке задовольняє дану нерiвнiсть. Отже, [x] = 1.
Пiдставимо у вихiдне рiвняння i отримаємо, що

{x} = 0, 5.

Таким чином, x = 1, 5.
Вiдповiдь: x = 1, 5.

Задача 9.5. В першому класi однiєї з шкiл китайського мiста Тяньцзинь навчається 99
учнiв. В обiдню перерву усi дiти з цього класу стають в рядок, i директор школи Тянь та
його заступник Цзинь по черзi пригощають дiтей пирiжками з рисом, причому за один
раз кожний з них може пригостити одного чи двох учнiв, якi стоять поруч. Тому, хто
пригощає останнього учня, кухар Пунь завжди готує смачний юай. Чи може директор
школи Тянь чи його заступник Цзинь забезпечити, що йому дiстанеться смачний юай,
якщо першим почне пригощати учнiв директор Тянь?

Розв’язання. Директор школи Тянь може забезпечити, що йому дiстанеться смачний юай.
Для цього першим ходом директор Тянь повинен пригостити учня, який стоїть по центру,
тобто, порядковий номер якого 50. Далi, пiсля кожного ходу свого заступника, який пригощає
одного чи двох учнiв, що стоять поруч, директор повинен пригостити таку ж кiлькiсть учнiв,
якi стоять симетрично до них вiдносно 50-го учня.


